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 تـــــابع:  اولجزوه   

 
 

 و تبدیل های توابع  قال ـــانت بخش اول:     

 انتقال ها 

 ی ـــافقـ

 برد ثابت است ولی دامنه لزوماً ثابت نیست 

 عمـودی 

 دامنه ثابت است ولی برد لزوماً ثابت نیست 

𝑓(𝑥 − 𝑘)    راست 

𝑓(𝑥 + 𝑘)  چپ   

𝑓(𝑥) + 𝑘   بال 

𝑓(𝑥) − 𝑘   پایین 

 

 

 

 

 
 

 قرینه ها 

 ی ـــافقـ

 برد ثابت است ولی دامنه لزوماً ثابت نیست 

 عمـودی 

 دامنه ثابت است ولی برد لزوماً ثابت نیست 

𝑓(−𝑥)   قرینه نسبت به محور𝑦 ها −𝑓(𝑥)   قرینه نسبت به محور𝑥  ها 

 را رسم می کنیم سپس زیر محور طول ها را به بال تا می کنیم.  𝑓(𝑥)ابتدا   |𝑓(𝑥)|برای رسم  

 
 

 

 
 

 

 

 

 --- ----نمره   5/2  -------------به همراه نهایی ها   آموزش کامل کتاب درسی ---- ---------
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 تـــــابع:  اولجزوه   

 ها  بساط و انقباض ان

 ی ــــافق

 برد ثابت است ولی دامنه لزوماً ثابت نیست 

 ودی ـعم

 دامنه ثابت است ولی برد لزوماً ثابت نیست 

𝑓 (
𝑥

𝑘
)  انبساط افقی  

𝑓(𝑘𝑥)   انقباض افقی 

𝑘𝑓(𝑥)   انبساط عمودی 

1

𝑘
𝑓(𝑥)   انقباض عمودی 

 

 

 

 

 

 

𝑦های تابع  :1نکته   = 𝑓(𝑥)  و𝑦 = 𝑘𝑓(𝑥) متفاوت است.  شان ولی برد  دارندیکسانی   و دامنه ها ریشه 

𝑦های  تابع :2نکته    = 𝑓(𝑥)  و𝑦 = 𝑓(𝑘𝑥)   ها متفاوت است. ولی دامنه آن   دارند برد یکسانی 

𝑦مثال : دامنه   = −2𝑓(𝑥) + 𝑦و  4 =
1

5
𝑓(𝑥)  .با هم ) برابر /  نابرابر( است 

𝑦مثال : برد    = 𝑓(3𝑥)   و𝑦 = 𝑓(5𝑥)  .با هم ) برابر /  نابرابر( است 

𝑦اگر : 3نکته   = 𝑓(𝑘𝑥) اگر𝑘 > 0اض افقی و اگر ــانقب 1 < 𝑘 <  اط افقی است.ـانبس 1

𝑦اگر   : 4نکته   = 𝑘𝑓(𝑥) اگر𝑘 > 0انبساط عمودی و اگر   1 < 𝑘 <  انقباض عمودی است.  1

 به کمک انتقال الویت و مراحل رسم 

𝑦  مراحل رسم به کمک انتقال  = 𝐴𝑓(𝑎𝑥 + 𝑏) + 𝐵 

 ( بال و پایین3)                  (ضرایب       2)                  ( چپ و راست1)
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 تـــــابع:  اولجزوه   

𝑦نمودار تابع   𝑓با استفاده از نمودار تابع   -1 = 𝑓 (
𝑥

2
) −  (97)دی  را رسم کنید. 2

-----------------------------------------------------------------------

-----------------------------------------------------------------------

-----------------------------------------------------------------------

-----------------------------------------------------------------------

-----------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------- 

𝑦نمودار تابع  -2 = 𝑓(𝑥)   .( 99خرداد )در شکل زیر رسم شده است 

𝑦نمودار تابع  الف( = 3𝑓 (
1

2
𝑥)  .را رسم کنید 

𝑦دامنه تابع  ب( = 3𝑓 (
1

2
𝑥)   .را تعیین کنید 

-------------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------------------------------------------- 

--------------------------------------------------------------------------------------------------- 

--------------------------------------------------------------------------------------------------- 

𝑦نمودار تابع  -3 = 𝑓(𝑥)   .( 1403دی )در شکل زیر رسم شده است 

𝑦نمودار تابع  = −𝑓(3𝑥) +  را رسم کنید.  1

------------------------------------------------------------

------------------------------------------------------------

------------------------------------------------------------

------------------------------------------------------------

------------------------------------------------------------

------------------------------------------------------------

------------------------------------------------------------ 

𝑦با توجه به نمودار تابع  -4 = 𝑓(𝑥)  نمودار تابع ،𝑦 = 𝑓(−𝑥) +  ( 1400خرداد  ) را رسم کنید.  2

 --------------------------------------------------------

 --------------------------------------------------------

 --------------------------------------------------------

 --------------------------------------------------------

-------------------------------- ------------------------

 --------------------------------------------------------

 --------------------------------------------------------

-------------------- -------------------------------- 
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 تـــــابع:  اولجزوه   

𝑓(𝑥)ینمودار تابع با ضابطه -5 = 𝑥2 − 2𝑥 + را ابتدا دو واحد به سمت پایین سپس یک واحد به سمت چپ و در   1

 ( 1400شهریور  )ی نمودار تابع را در هر مرحله بنویسید.  کنیم. ضابطهها قرینه می𝑥 ی آخر نسبت به محورمرحله

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 --------------------------------------------------------------------------------------------------- 

با ضابطه -6 تابع  𝑓(𝑥)ی نمودار  = √2𝑥 + سمت    3 به  واحد  دو  ابتدا  سمت    سهسپس    بالارا  به  در    راستواحد  و 

 ی نمودار تابع را در هر مرحله بنویسید. کنیم. ضابطهها قرینه می𝑥 ی آخر نسبت به محورمرحله

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------- -----------------------------------------

 --------------------------------------------------------------------------------------------------- 

𝑦روی تابع   (2,4−)اگر نقطه   -7 = 𝑓(𝑥)    .باشد، نقطه متناظر با آن روی توابع زیر را بیابید 

𝑦  الف( = 𝑓(2𝑥)   )ب  𝑦 =
1

2
𝑓 (

𝑥

2
)      

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------- ----------------------------------------- 

𝑦ودار تابع  ــروی نم  𝐴(−3,2)طه  ــــــنق -8 = 𝑓(𝑥)  ودارـــنم  روی  آن   متناظرصات نقطه  ــــقرار دارد. مخت  𝑦 =

 𝑓(3𝑥) +  ( 1404)نهایی   .بیابید  را 1 

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------- -----------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 --------------------------------------------------------------------------------------------------- 

𝑦است. برد تابع  [3,1−)یبازه  𝑓برد تابع  -9 = −2𝑓(3𝑥 − 1) +  ( 1401خرداد ) کدامیک از موارد زیر است؟  3

  (10,2−]  ت(   (1,9]  پ(    [12,0−)  ب(    [8,0−)  الف(

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

----------------- ---------------------------------------------------------------------------------- 
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 تـــــابع:  اولجزوه   

𝑦اگر دامنه تابع -10 = 𝑓(𝑥)  باشد. دامنه و برد تابع  [0,2)و برد آن  [1,3−)برابر𝑦 = 𝑓 (
𝑥

2
 ( 1401دی )را بیابید.  (

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

----------------- ----------------------------------------------------------------------------------

 --------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ( 1401دی  )رو است: به صورت روبه 𝑓نمودار تابع    -11

𝑔(𝑥)نمودار تابع  الف( = 2𝑓(𝑥 −  را رسم کنید.  (1

 را به دست آورید.  𝑔دامنه تابع  ب(

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------- ----------------------------------------

 -------------------------------------------------------------------------- -------------------------

--------------------- -------------------------------------- 

 ( ریاضی 98دی )در شکل زیر رسم شده است.   𝑓(𝑥)نمودار تابع  -12

𝑔(𝑥)نمودار تابع  = 𝑓(2𝑥 +  را رسم کرده و دامنه و برد آن را تعیین کنید.  (1

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

----------------- ---------------------------------------------------------------------------------- 

تابع  -13 تابع  𝑓نمودار  نمودار  است.  شده  رسم  زیر  شکل  𝑔(𝑥)در  = 𝑓(3 − 𝑥)   تعیین را  آن  دامنه  و  کرده  رسم   را 

 ( ریاضی  98شهریور  ) کنید. 

 -------------------------------------------------------------

 -------------------------------------------------------------

 -------------------------------------------------------------

 -------------------------------------------------------------

------------ -------------------------------------------------

 -------------------------------------------------------------

 --------------------------------------------------------------------------------------------------- 
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 تـــــابع:  اولجزوه   

تابع  -14 نمودار  زیر  توابعاست،   𝑓شکل  نمودار  آن  کمک  𝑦  با  =
1

2
𝑓(𝑥)    ،𝑦 = −𝑓(𝑥)    رسم  را 

 )تمرین کتاب( کنید. 

 
---------------------------------------------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------------------------------------------- 

𝑦ودار توابع ـــــبه صورت زیر داده شده است، با استفاده از آن نم  [4,4−]با دامنه  𝑓نمودار تابع  -15 = 𝑓(2𝑥)   ،𝑦 =

𝑓 (
1

2
𝑥)   .تمرین کتاب( رسم کنید و دامنه آن را بیابید( 

 ------------------------------------------------------------------

 ------------------------------------------------------------------

 ------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------- --------

 ------------------------------------------------------------------

 ------------------------------------------------------------------

 ------------------------------------------------------------------ 

 )تمرین کتاب(   توابع زیر را رسم کنید و برد و یکنوایی آنها را مشخص کنید. -16

 𝑦 = −2 𝑠𝑖𝑛 𝑥 ; [−𝜋, 𝜋] 
 

 

 

 

 

 

 

 

 𝑦 = 𝑠𝑖𝑛
1

2
𝑥 ; [−2𝜋, 2𝜋] 

 𝑦 = √−𝑥, −√𝑥, −√−𝑥 
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 تـــــابع:  اولجزوه   

 )تمرین کتاب( ها را مشخص کنید. توابع زیر را رسم کنید و برد آن -17

 𝑦 = −
1

2
𝑐𝑜𝑠 (−

1

2
𝑥) 

 
 
 
 

 

 

 
 

 𝑦 = 2 𝑐𝑜𝑠 2𝑥 
 

 𝑦 = 2 𝑠𝑖𝑛 (
−1

3
𝑥)  ; [−𝜋, 𝜋] 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 𝑦 = − 𝑠𝑖𝑛 2𝑥 − 1 ; [−𝜋, 𝜋] 

 )تمرین کتاب(  .،نمودارهای خواسته شده را رسم کنید   𝑓 با استفاده از نمودار تابع -18

 𝑦 = −𝑓(−𝑥) + 2 

 
 

 𝑦 =
1

2
𝑓(2𝑥) − 1 

 
 

 𝑦 = 2𝑓 (
1

2
𝑥) 

 

 𝑦 = 2𝑓(𝑥 − 1) − 3 
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 تـــــابع:  اولجزوه   

,𝐴(1ی  نقطه -19 𝑦روی نمودار تابع    (4− = 3 − 𝑓(𝑥)  ی  ات نقطهـــقرار دارد. مختص𝐴    ودار تابع  ــــرا روی نم

𝑦 =
1

2
𝑓(𝑥 −  بیابید.  (2

---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------------------------------------------- 

𝑦  در شکل زیر رسم شده است. نمودار  𝑓نمودار تابع   -20 = −𝑓(2𝑥 +  زیر را رسم کنید.   (1

 ---------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------

-------------------- ------------------------------------------- 

𝐷𝑓های  ، بازه 𝑓دامنه و برد تابع   -21 = [−2, 𝑅𝑓و  (∞+ =  هستند. دامنه و برد توابع زیر را تعیین کنید.  [3,1−]

𝑦الف(   = −𝑓(𝑥) + 𝑦ب(      2 = 𝑓(−2𝑥 + 3)  

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------- ----------------------------------------- 

 --------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 --------------------------------------------------------------------------------------------------- 

𝑓(𝑥)ضابطه تابع   -22 = |1 − 𝑥2|   .( 1404)نهایی را رسم کنید 

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

 ---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------- ----------------------------------------- 

 --------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 --------------------------------------------------------------------------------------------------- 

𝑦یابی و انتقال نمودار تابع  نمودار زیر از قرینه -23 = |𝑥|   به دست آمده

 ی این تابع را مشخص کنید. است. ضابطه

-------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------

------------------------------------------------------------- 
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 تـــــابع:  اولجزوه   

 n  درجه  ایتوابع چند جمله بخش دوم:

𝑓(𝑥) = 𝑎𝑛𝑥𝑛 + 𝑎𝑛−1𝑥𝑛−1 + ⋯ + 𝑎1𝑥 + 𝑎0 

,𝑎1شرط اول:   𝑎2, … , 𝑎𝑛 ∈ ℝ  )شرط دوم:   )ضرایب  𝑛 ∈ 𝕎  )توان ها( 

𝑎𝑛  شرط سوم : ≠ 𝐷  شرط چهارم:     )درجه( 0 = ℝ  )دامنه( 

 

 

 

 

 
 

𝑓(𝑥) =خط افقی   =تابع ثابت   =ای درجه صفر  چند جمله*   = 𝑏  

𝑓(𝑥) =خط مورب    =تابع خطی  =ای درجه یک  چند جمله*   = 𝑎𝑥 + 𝑏 ,  𝑎 ≠ 0 

𝑓(𝑥)  =سهمی  =ای درجه دو  چند جمله*   = 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 ,  𝑎 ≠ 0 

 

 

 
 

𝑓(𝑥) =ای درجه سه چند جمله*   = 𝑎𝑥3 + 𝑏𝑥2 + 𝑐𝑥 + 𝑑,  𝑎 ≠ 0   

 است.  ℝبرد توابع درجه فرد کل  *  

 )تمرین کتاب(  کدام مورد چند جمله ای است، درجه آن را مشخص کنید؟ -24

𝑦 = 2𝑥5 − 4𝑥3 + √7𝑥 
 

 𝑦 =
𝑥3+4𝑥−1

𝑥+1
  𝑦 = √𝑥 + 𝑥3 

 

 

𝑦 = √2𝑥3 −
3
4

𝑥 

𝑦 =
1
𝑥

+ 𝑥 𝑦 = 2𝑥(1 − 3𝑥2) + 1 
 

𝑦 = sin 𝑥 + 5𝑥 
 

𝑃(𝑥) = (2 − 𝑥)2(𝑥 + 1)3  

𝑎 < 0 

𝑥𝑠 = −
𝑏

2𝑎
 

𝑦𝑠 

𝑥𝑠 = −
𝑏

2𝑎
 

𝑎 > 0 
𝑦𝑠 



    

10 

 

 تـــــابع:  اولجزوه   

𝑦مقایسه نمودار  = 𝑥2   و𝑦 = 𝑥3 
𝑦ای تابع  درچه بازه -25 = 𝑥3   از تابع𝑦 = 𝑥2  تمرین کتاب( بالاتر است؟( 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 ها 3صعودی و نزولی بودن درجه 
 

 

 

 

 

 

 
 

 )تمرین کتاب( )دامنه / برد / یکنوایی(    توابع زیر را رسم کنید. -26

𝑦 = (𝑥 − 2)3 + 1                       𝑦 = −𝑥3 + 2    
---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------------------------------------------- 

𝑦 = −(𝑥 + 1)3 +
1

2
                       𝑦 = (𝑥 − 1)3 − 2   

---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------------------------------------------- 
 

 




